Calculo [(FEBF-UERJ)-2024-1

Fatima(Febf-UERJ)

Assuntos: Revisao de funcoes. Introducgao intuitiva ao conceito de limite

1. Considere a fungao:

,rER x#£ -2

fz) = T+ 2

2 +222 —z -2
5,se T = —2

(a) Esboce seu grafico. Dica: Observe que o nimero -2 anula o nu-
merador e o denominador.

(b) Calcule, caso haja, llfggf(x) Calcule, caso haja, f(—2).

(c) Calcule, caso haja, lig(l) f(x). Calcule, caso haja, f(0).

(d) Qual é a diferenga do grafico desta fungao para o grafico da fungao
g(z)=2*—-1, z € R?

2. Considere a fungao:

2?2 -1, sex € R,z > —2
flz)=9 z+1l,sexeR,z< -2

D,8e T = —2

(a) Esboce seu grafico.

(b) Calcule, caso haja, ll>rr_12f(x) Calcule, caso haja, f(—2).
(
(d

)
)
c) Calcule, caso haja, 31611)% f(z). Calcule, caso haja,f(0).
) Calcule, caso haja, mEI—%Jr f(z).

)

(e) Calcule, caso haja, lir% f(x).
T——2"



3. Determine k e ¢ de modo que a funcao f seja continua. Lembre que para
uma fungao ser continua ela precisa ser continua em todos os pontos
de seu dominio. Esboce o gréafico de f apoés determinar estes valores.

22+ k, sex € R, x> 2
flx)=% z+1l;sexe Rz < -2
c,se xr = —2

Definigao 1 (Ponto de acumulagao) Seja X C R. Dizemos que a € R
€ ponto de acumulacao de X se para todo intervalo aberto contendo a, existe
algum elemento de X que seja diferente do proprio a.

Definigao 2 (Limite) Seja f : X C R — R e seja a € R um ponto de
acumulagao do dominio X da fun¢do. Dizemos que o limite de f(x) quando
x tende a a € igual ao numero real L, e denotamos
lim f(z) = L,
quando dado um intervalo aberto centrado em L existe algum intervalo aberto
centrado em a, tal que com a possivel excecao da imagem de a, a imagem
de todos os demais pontos deste ultimo intervalo estd contida no intervalo
inicial. Mais precisamente, quando dado um nimero real € > 0, existe 6 > 0
tal que:
O<|z—a|l<d=|f(x)—L|<e

Propriedades de Limites
1. O limite, se existir, é tnico.

Se };IL%JC(:U) =L e gl:grclbf(a:) = Ly, entao L; = Ly

2. lil)n ¢ = ¢, onde ¢ é uma constante.
r—a



Figura 1: lim f (x) = L (fonte: Professor Jeferson)

3. limx=a
Tr—a

4. Se lim f(z) = L e lim g(x) = M, com L e M nameros reais, entao:

() lim(f(2) + g(a) = L+ M
(b) lim(f(x) — g(a)) = L — M
(©) lm(f(x)g(x)) = LM

d) lim M =£,desdequegx # 0 pertode ae M #0
z—a ) M

Exercicios

1. Calcule os seguintes limites. Se nao for possivel, justifique.

(a) lim7

r—3

(b) =

(¢) lim (2x —1)
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Resultado 1 (Teorema do Confronto(ou do Sanduiche)) Sejam f, g
e h funcoes tais que:

fx) < g(x) < h(x)

e que
lim f() = lim h(2) = I
Entao:
lim g(z) = L
Exemplo:
Calcule,caso exista:
. senx
lim
z—0

Clique aqui para acessar o aplicativo
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